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1. 2𝑥 + 3𝑦 = 𝑧2 eşitliğini sağlayan bütün (𝑥, 𝑦, 𝑧) doğal sayı üçlülerini belirleyiniz. 

2. 𝑎1, 𝑎2, 𝑎3, 𝑎4, 𝑎5, 𝑎6 ∈ (0, 1) olmak üzere, 

𝑎1(1 − 𝑎2) + 𝑎2(1 − 𝑎3) + 𝑎3(1 − 𝑎4) + 𝑎4(1 − 𝑎5) + 𝑎5(1 − 𝑎6) + 𝑎6(1 − 𝑎1) < 3 

olduğunu gösteriniz. 

3. Çevrel çemberinin merkezi 𝑂 noktası olan bir 𝐴𝐵𝐶 üçgeninde 𝑂𝐶 doğrusu, 𝐵𝐶 

kenarına ait yükseklik ile 𝐾 noktasında kesişmektedir. [𝐴𝐾]’nin orta noktası 𝑃, 
[𝐴𝐶]’in orta noktası 𝑀 ve 𝑃𝑂 ∩ 𝐵𝐶 = 𝑌 olsun. 𝐵𝐶𝑀 üçgeninin çevrel çemberinin  

𝐴𝐵’yi kestiği nokta 𝑋 olmak üzere 𝐵, 𝑋, 𝑂, 𝑌 noktalarının çemberdeş olduğunu 

gösteriniz. 

4. Bir masada 𝑛 ≥ 𝑚 doğal sayılar olmak üzere 𝑚 adet özdeş, kırmızı renkli, içi boş dik 

silindir ile 𝑛 adet özdeş, mavi renkli, içi boş dik silindir bulunmaktadır. Kırmızı renkli 

silindirlerin iç yarıçap uzunluğu, mavi renkli silindirlerin dış yarıçap uzunluğuna 

eşittir. Ayrıca, masadaki tüm silindirlerin yükseklikleri birbirine eşittir. Emre ile 

Başar, masadaki mavi silindirleri zemine dik ve yüksekliği yeterli olan bir çubuğun 

etrafından geçirerek üst üste diziyorlar. Kırmızı silindirleri ise çubuğun etrafındaki 

mavi silindir sütununun etrafından geçirerek benzer şekilde üst üste diziyorlar. 

Sonrasında, oluşturdukları düzenek üzerinde Emre’nin başladığı ve sırayla hamle 

yaptıkları bir oyun oynuyorlar. Her hamlede bir oyuncu bu düzenekten en az bir, en 

fazla 𝑘 adet silindir çıkarıyor. Son silindiri yerinden çıkaran oyuncu oyunu kazanıyor. 

Bu düzenekte bir silindirin yerinden çıkarılabilmesi için bu silindirin üzerinde başka 

hiçbir silindirin bulunmaması gerekmektedir. Ayrıca, mavi silindirlerin sayısı kırmızı 

silindirlerin sayısına eşit olduğu zaman en üstteki silindir, yanındaki kırmızı 

silindirlerin arasında sıkıştığı için yerinden çıkarılamamaktadır. Bu nedenle, oyunun 

oynanma süresi boyunca çubuğun etrafındaki kırmızı silindirlerin sayısı hiçbir zaman 

mavi silindirlerin sayısını aşmamaktadır. Emre ile Başar’ın bu oyunu en iyi şekilde 

oynadıkları bilindiğine göre, oyunu Emre’nin kazanmasını sağlayan bütün (𝑛, 𝑚, 𝑘) 
üçlülerini belirleyiniz. 
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