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Problem 1. p bir tam say1 olmak tizere; p, p+ 6, p+ 12, ..., p+ 6k sayilarinin hepsi asalsa k
en ¢cok kag olabilir?

Problem 2. Bir iiggenin i¢ bolgesini egit alana sahip iki bolgeye ayiran bir dogruya alanor-
tay adi verilir. Bu tamima gore, tiim alanortaylar1 tek noktada kesigen hicbir tiggen yoktur.
Gosteriniz.

Problem 3. £k herhangi bir pozitif tam say1 olmak tizere, yan yana ya da iist iiste konmusg
k tane birim kareden olusan ¢ubuk benzeri sekillere domino denir. n x m boyutlarindaki bir
kareli tablo, her domino en fazla bir kez kullanilacak sekilde doldurulacaktir. Hangi (n,m)
pozitif tam say1 ikilileri igin bu iglem gergeklestirilebilir? (Dominolar dondiiriilemez. Bagka bir
deyisle, £ > 1 i¢in 1 X k boyutundaki domino ile £ x 1 boyutundaki domino birbirinden farkli
kabul edilir.)

Problem 4. Birn € Z* i¢in ay, as, ..., an, by, ba, ..., b, € RT sayilan verildiginde
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esitligi saglaniyor. Buna gore, n € Z ve a € R sayilar1 1'den biyiikse
n
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esitliginin by, by, ..., b, € RT sayilarinin alabilecegi hi¢cbir deger i¢in saglanmadigimi gosteriniz.

Swav stresi 4 saat 30 dakikadar.
Her soru 7 puan degerindedir.
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Problem 5. Faki ve Kaystegin, dedelerinden miras kalan LMY ii¢geni seklindeki arazinin
M kosesinde duruyor ve Y kosgesine gitmek istiyorlar. Bu amagla Faki dogrudan [MY] dogru
parcasii takip ederken Kaystegin ise 6nce [M L], sonra [LY] dogru parcasim takip ediyor. Ikisi
de yolculuk esnasinda aldiklar1 toplam yolun ti¢te birini ve tigte ikisini tamamladiklar1 noktalar:
ayr1 ayri isaretliyorlar. Faki sirayla B ve F, Kaystegin de sirayla K ve R noktalarini isaretlemis

olsun. Buna gore
Alan(BERK)

1
2= Alan(LMY)

esitsizligini kanitlayiniz ve esitlik durumlarini belirleyiniz.

>

Problem 6. Hangi n pozitif tam sayilari i¢in n! sayis1 1" + 2" + ... + n" sayisim boler?

Problem 7. Negatif olmayan gercek sayilarm kiimesi RZ° semboliiyle gosterilmek iizere,
f(f(x)) = |r — 1] esitligini saglayan bir f: R=% — R=Y fonksiyonu var midir?

Problem 8. Gergek sayilar kiimesinin herhangi bir S sonlu alt kiimesi veriliyor. Herhangi
ikisi birbirine esit olmayan ay, as, ..., a, € S sayilar secildiginde, by = 0 ve her £ = 1,2,....n
icin by = bx_1 + ax olmak tizere by/k > b, /n kosulu saglaniyorsa {a;} dizisi, S’in igindeki bir
Levent dizisi olarak adlandirilir.

n bir pozitif tam say1 olmak iizere, S’in igindeki n elemanh Levent dizilerinin sayisini f(.S,n)
seklinde gosterelim.
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oldugunu gosteriniz. (]S| sembolii S’in eleman sayisini ifade eder.)

Problem 9. f:Z" — Z7* bir fonksiyon olmak iizere her a,b € Z™ i¢in ebob(f(a), f(b)) =

f(ebob(a,b)) olduguna gore asagidaki onermeleri ispatlayiniz.

a) Oyle bir g: ZT — Z* fonksiyonu vardir ki her n € Z* icin f(n) = H g(d) esitligi saglanr.
din

b) Boyle bir g fonksiyonu verildiginde, herhangi a,b € Z* igin g(a) ile g(b) aralarinda asal

degilse a | b veya b | a olmak zorundadur.

Swav stresi 4 saat 30 dakikadar.
Her soru 7 puan degerindedir.



