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Her x, y gercek say ¢ifti igin
fOx? =y?) = xf () —yf(¥)

esitligini saglayan tiim f: R — R fonksiyonlarini belirleyiniz.

Cevrel cemberinin merkezi O noktasi olan bir ABC liggeninde [AB] kenarinin uzun-
lugu, [AC] kenarinin uzunluguna esittir. [BC] kenarinin orta noktasi N olmak tizere,
N’nin AC dogrusuna gore simetrigine M noktasi diyelim. ABC li¢ggeni ile ayn1 diz-
lemde bulunan bir T noktasi icin ANBT bir dikdortgen ise ZBAC = 22£0MT oldugunu
gosteriniz.

Emre’'nin elinde m > 1 adet 6zdes tavla pulu bulunmaktadir. Emre, n X n boyutlarin-
daki bir kareli zeminin bazi birim karelerine elindeki tavla pullarindan istedigi kada-
rin1 Ust tiste dizerek yerlestiriyor. Emre elindeki tiim pullari kareli zemine koyduktan
sonra Basar, kenarlar1 bu zeminin sinirlarina paralel olan herhangi bir dikdortgenin
koselerini olusturan dort birim kare segiyor. Basar'in sectigi kareleri saat yoniinde
sirasiyla A, B, C ve D olarak adlandiralim. Basar, sectigi karelerin tizerinde bulunan
pullarin konumlarini asagida tanimlanan hamlelerle degistirebiliyor.

e Basar, A karesindeki pullardan birini alip D karesine ve C karesindeki pullar-
dan birini alip B karesine koyarak bir hamlesini tamamlayabilir.

e Bagsar, D karesindeki pullardan birini alip A karesine ve B karesindeki pullar-
dan birini alip C karesine koyarak bir hamlesini tamamlayabilir.

Basar, yukaridaki iki cesit hamleyi istedigi kadar kullanarak Emre’nin kareli zeminde
olusturabilecegi iki pul diziliminden birini digerine doniistiirebiliyorsa bu iki dizilime
kardes dizilim adini verelim. Buna goére Emre, en fazla ka¢ farkli kardes olmayan dizi-
lim olusturabilir?

na? + a = (n + 1)b? + b esitligini gercekleyen her (a, b) tam sayi ikilisi icin |a — b|
sayisinin bir tam kare olmasini saglayan tiim n tam sayilarini belirleyiniz.



