[stanbul Atatiirk Fen Lisesi
LMY-2
B Bolumi

1 -5 Ekim 2021

1. XY, Z ¢ farkhi nokta olmak iizere, 6nce [XY] dogru pargasi lizerinde X’ten Y’ye ve
ardindan [Y Z] dogru pargas: tizerinde Y’den Z’ye yiiriiyen bir karincanm aldig yolun
orta noktasmmi ©(X,Y, 7Z) seklinde gosterelim. ABC bir tiggen, D = ©(A, B,C),
E=06(B,C,A) ve F = ©(C, A, B) olmak tizere,
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egitsizliginin gecerli oldugunu gosteriniz.

2. Negatif olmayan birka¢ tam sayinin n. kuvvetlerinin toplami, bu sayilarin ondalik gos-
terimlerinin yan yana yazilmasiyla elde edilen sayiya esitse bu sayiya n-Boshamakos
sayise adi verilir. Ornegin, 882 + 332 = 8833 esitligi nedeniyle 8833 sayis1 bir 2-
Boshamakos sayisidir. Buna gore,

(a) 2-Boshamakos sayilarinin sonsuz ¢oklukta oldugunu gosteriniz.

(b) k herhangi bir pozitif tam say1 olmak tizere, her ay, as, ..., ax pozitif tam sayilari
ve her r € {0,1,...,8} igin aym anda hem a;-Boshamakos, hem ag-Boshamakos,
(...) hem de ax-Boshamakos sayisi olup 9 ile boliimiinden r kalanii veren pozitif
tam sayilarin sonsuz ¢oklukta oldugunu gosteriniz.

3. Emre’ye siirpriz yapmak isteyen Basar, pastaneden 2021 m3 hacminde bir pasta aliyor.
Yiiziik almak icin kuyumcuya gittiginde ise cebindeki biitiin paray1 pastaya harcadigini
fark ediyor. Bu nedenle kuyumcudan, kendisinden ticret almadan verebilecegi en bii-
yik yiiziigli vermesini istiyor. Bu istege cevap olarak Kuyumcu Salih, Bagar’a noktasal
bir yiiziik veriyor. Basar, bu yiiziigii pastanin icinde Emre’nin bilmedigi bir noktaya
yerlegtiriyor. Sonra da Emre ile birlikte sirayla pastayr yemeye baghyorlar. Pasta
yeme siras1 gelen kisi; pastadan en az 1 cm?, en fazla 1 m® hacminde bir parca koparip
yiyor. (Bu parga pastanin herhangi bir olgiilebilir alt kiimesi olabilir.) Bu st smur,
Emre’nin her pasta yiyisinin ardindan 1 cm? azaliyor. Basar’in pasta yemesi ise iist
sinir1 degigtirmiyor. Pastay1 yemeye Emre basgladigina gore, Bagsar'in Emre’nin pas-
tadaki ylizligii yiyecegini garanti edemeyecegini gosteriniz.

4. P polinomu gercek katsayili bir polinom olmak iizere, birbirinden farkl her a, b pozitif
tam sayilar: icin
P(a) — P(b)
a—1b
kogulu ve P(0) = 0 esitligi saglaniyorsa P polinomuna vefakdr polinom adi verilir.
Buna gore,

S/

(a) Tam say1 katsayili olmayan vefakar polinomlarin sonsuz goklukta oldugunu gosteriniz.

(b) Vefakar polinomlarin katsayilarinin alabilecekleri tiim degerleri belirleyiniz.



